Matematikai 6sszefoglald Fiiggvények hatarértcke

3. FUGGVENYEK HATARERTEKE

A természetben lejatsz6do jelenségek leirasakor, a jelenséget leird fliggvények
vizsgalatakor sziikségiink van arra, hogy megtudjuk mondani a fliggvényrdl, hogyan
viselkedik, ha a fliggetlen valtoz6 minden hataron tul nd, vagy pl. olyan "a" szamhoz
kozel értéket vesz fel, ahol a fliggvény nincs értelmezve.

Hogyan fejezzitk ki matematikailag, hogy egy x szam a végtelenbe 1ll. egy adott "a"
szamhoz tart? A végtelenhez tartas azt jelenti, hogy az adott érték barmilyen tetszélegesen
nagy értéknél is nagyobb. Ha egy x szam kozelit az "a" szamhoz (x —a), akkor x €s
az "a" szam kozottt kiulonbség tetszdlegesen kicsiny szam, azaz X benne van az "a"
szamnak barmilyen kicsi kornyezetében ( xeKs(a) ). Ha X —a estén az f(x)
fliggvényértékek egy meghatarozott A szamhoz kozelitenek, azaz |f(x)-A| nulla felé
tart, akkor azt mondjuk, hogy az A szam az f figgvény hatarértéke az "a" pontban. Ha
X —a estén az f(x) fuggvényértekek minden hataron til novekednek, akkor azt
mondjuk, hogy az f fliggveény hatarértéke az "a" pontban +oo. Az alabbiakban megadjuk

a hatarérték pontos definicioit.

3.1. Hatarérték véges helyen
3.1.1. Véges hatarérték

Definicio: Valamely f fliggvény hatarértéke az "a" helyen A, ha barmely (kicsi) €>0
szamhoz talalhatd olyan  &>0 szam, melyre teljesiil, hogy |fix)-Al< ¢
minden xeKs(a) esetén, ha xeDr.

Jelolése: limf=A4

A fuggvény képét tekintve ez azt jelenti, hogy tetszbleges A-g , A+te savhoz létezik "a"- |
nak olyan O sugari kornyezete, hogy e kornyezetbél valdo barmely x-hez rendelt f(x) 1
fuggvenyérték A-e és A+e  kozé esik.
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