Integralszamitas

Newton-Leibniz formula: Ha az f fliggvény az [a,b] intervallumon integralhat6 és F az

[a,b] intervallumon folytonos és minden x € Ja,b[-re F' =f, akkor

[ £(ode=[F(x)] =F®) - F(a)

5.2.2. Az improprius integral

Az integralhatosag kérdését eddig csak véges intervallumon értelmezett folytonos
(ezekbdl kovetkezben korlatos) fiiggvényekkel kapcsolatban vetettiik fel. Célszerti az
integral fogalméat bizonyos nem korlitos fiiggvényekre ill. nem véges intervallumon
értelmezett fliggvényekre is kiterjeszteni. _

Definicio: Az olyan hatarozott integralokat, amelyeknek integracids intervalluma
végtelen, vagy a fiiggvény az intervallum egyik vagy masik végén (esetleg
mindkét végpotjaban) végtelenné valik, improprius (nem valodi) integraloknak

nevezzik.

5.2.2.1. Integrdlas végtelen intervallumon

Definicié: Legyen az f figgvény értelmezési tartomanya az [a;+oo [ intervallum és legyen
integralhaté minden [a;B] intervallumon barmely a<f, BeR-re

i}
Ekkor, haa }iim j_f hatarérték létezik és véges , akkor azt mondjuk, hogy
0

az J. f un. improprius integral konvergens. Ha ez a hatarérték nem

a

létezik, vagy végtelen akkor az improprius integralt divergensnek mondjuk.

Fentiekhez hasonldan értelmezhetd az f fliggvény  J-oo, b] intervallumra

vonatkoz6 improprius integralja.

(Leegyszertisitve: az improprius integral kiszamitasanal az  F(b) ( F(a)) helyettesitési ertek

helyett lim F(x) (lim F (x)) hatarértéket vessziik, ha az integracio felso (also) hatara )
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