Integralszamitds

5.1.4.2. Parcidlis integralas

A szorzatfliiggvény differenciélési szabalyanak megforditasabol adodik az alabbi tétel:

Tétel: Ha az fés g fliggvények valamely intervallumon differencialhatok, tovabba az f'g
szorzatfliggvénynek létezik a primitiv fiiggvénye ezen az intervallumon, akkor a
szoban forgd intervallumon az f.g' szorzatfliggvénynek is létezik a primitiv fliggvénye
és

[reg=re-[rz

Bizonyitas: A tétel konnyen belathato az alabbi médon:
A szorzatfiggvény derivalasi szabalya szerint ugyanis
(fg) =f'g+fg, amibol flg=(f-g)f'g
Mivel az f .g fliggvénynek létezik primitiv fliggvénye, ezért a bal oldalon szerepld

szorzatfliggvénynek is létezik a primitiv fliggvénye, azaz

jf-g'zj(f-g)’ —[rrg=f-g-[r"g

A fenti tétel alkalmazasat nevezik parcidlis integralisnak. A parcidlis integralas
modszerével az eredeti integralasi feladatot egy masik - konnyebben megoldhato -
integralfeladatra vezethetjik vissza. Altalanos moédszer nem adhato arra, hogy a szorzat
melyik tényez6jét valasszuk f-nek ill. g' -nek. Néhany példa kapcsan a megoldas mellett a

valsztast is megindokoljuk

Példak:
i _‘-xsinxdx:?
fés g megvalasztasahoz elvileg két lehetoségiink van:
a. T xr>sinx € g: x> x, ekkor
2
f'xr>cosx € g X %
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Ezen az Uton az eredetinél bonyolultabb integralt kaptunk,tehat ez a valasztas nem vezet

eredményre.




