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Az euklideszi parhuzamossag |[szerkesziés ]
Eukleidész az Elemek |. konyvében definidlja az egyenesek parhuzamossagat:
« 23 definici6: Két egyenes parnuzamos, ha azok egy sikban fekszenek és mindkét irényban meghosszabbitva nem metszik
egymést.
Az évezredes problémat okozo 5. posztulatum pedig Kimondja, hogy

« Ha egy egyenes ligy metsz két egyenest, hogy az eqyik oldalén Keletkez6 belss sz6gek 6sszege kisebb ket derékszognél, akkor e
Két egyenes a metszGnek ezen oldalén meghosszabbitva metszi egymast.

A nemeuklideszi parhuzamossag [ szerkesztés]

Bolyal és Lobacsevszki a paruzamost egy killsG pont koril forgatott szeidk hatérhelyzeteként definialjak. Az AM egyenesen kival
fekvd B pont korill forgatott egyenesek kozul az a BC parhuzamos az AM-mel, amelyik elpattan téle. IMas fogalmazasban a
forgatott egyenesek kozill a parmuzamos az elsé nem metsz6. Bolyai ezt a parhuzamost aszimptotikus parhuzamosnak, vagy
egyszeriibben aszimptotanak nevezte 12

Mivel a forgatott egyenes egyre tavolabb metszi az AM egyenest, kisériettel nem lenet elddnteni, hogy mikor, az ax sz6g milyen
éntékénél kovetkezik be ez az elpattands. A két kutatd ezt a szoget a parhuzamossag szogének nevezte. Mindketien elfjutottak annak
felismeréséig, hogy a parhuzamossagi szog a B pont és az AM egyenes kozotti tavolsaggal osszefuggésben van: II(a). Kettejik.
munkéja kazott csupan annyi a lényeges kulonbség, hogy Lobacsevszki] a definiciot kovetoen szétvalaszja a két lehetséges esetet és
‘az eukiideszitd| eltérG hiperbolikus geometria tételeit. mig Bolyal a két esetet egyitt kezelve a kétféle geometria koz0s részét, az
abszolit geometria tételeit doigozta ki. Az az eredmény is kozismert, hogy a haromszogek szogeinek Gsszege is aszerint egyenio
vagy Kisebb két derékszognél, hogy a sikja euklideszi vagy hiperbolikus.

Ahiperbolikus elnevezést a parhuzamos egyenes és a hiperbola rokonitasa magyarazza. € geometriaban a parhuzamosok kozotti
tavolsag csokken, aszimptotikusan kozelednek egymashoz. Uigyancsak fontos killonbséget jelent, hogy a balra forgatott egyenes altal
meghatérozott parhuzamos nem azonos a jobbra forgatottal. E2 ellentmond az idézett 1.23. definicionak
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Egy harmadik pérhuzamossz’tgw [ szerkesztés ]

Az 5. posziulatum elhagyasaval kapott maradék axiomakbol kovetkezik (bizonyithato), hogy a
parhuzamossag szoge nem lenet derékszgnél nagyobd, s ennek kovetkezménye, hogy a
haromszogek szogeinek Gsszege sem lehet két deréksz6gnél nagyobb. A paralellakkal foglalkozo
Gerolamo Saccheri (1667-1733) és Johann Heinrich Lambert (1728-1777) eljutottak egy olyan
i felismerésig, hogy ezt a lehetGséget sem szabad elvetni. Meg kell vizsgaini olyan geometriai rendszerek

| lenetGségét is. amelyekben a sz6gosszeg nagyobb 27-nél. Mivel ez a maradék axiomaknak ellentmond, tovabbi
. axioma(ka)t kell megvaltoztatni, elnagyni vagy masokkal helyettesiteni.

Georg Friedrich Bernhard Riemann (1826-1866) ket lyen valtoztatas lehetdségét mutatta meg, s ezzel két Gjabb.
nemeuklideszi rendszert konstrualt:
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