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A saccheri négyszog (mas néven Khayyam — Saccheri négyszog ) négysz6g, amelynek két egyenid oldala merdleges az alapra. Nevét
Giovanni Gerolamo Saccherirdl kapta, aki széles korben hasznlta az el6szor 1733-ban megjelent Euciides ab omni naevo vindicatus (s26
‘szerint Euclid minden hibatél megszabadult) cimi konyvében, megkisérelve bizonyitani a parhuzamos posztulitumot a Reductio ad
absurdum médszerrel

A Saccheri négyszog elsd ismert megfontolasat Omar Khayyam a 11. szazad végén vizsgalta, és idsnként Khayyam — Saccheri
négyszognek is nevezhetjik

‘Saccheri négysz6g ABCD esetében az AD és BC oldalak (mas néven iabak) hosszlisagiiak és merdlegesek az AB alaphoz. Afelsd CD a
csiics vagy a fels alap, és a C és D szogeket csiics szogeknek nevezzik.

A Saccheri négyszogek hasznalatanak az az elénye, hogy a parhuzamos posztulétumot figyelembe vesszik , hogy az egymast kizard
‘opciskat nagyon vilagosan megfogaimazzak:

Acsiicsszogek derékszogiiek, tompasz6giek vagy hegyesek?
Anogy kiderdl
« amikor a csiicsszogek derékszogiiek, akkor ennek a négyszognek a megléte egyenértékii az Eukiidesz 6t6dik posztulatumaban Kifejtett
allitassal
« Amikor a csticsszogek élesek, ez a négyszog hiperbolikus geometriahoz vezet , és
« amikor a csiicsszogek tompak, a négyszog elliptikus vagy gomb alaki geometrianoz vezet (feltéve, hogy a posztulatumokon néhany
egyéb modositast is végrenajtanak).

‘Saccheri azonban maga (igy gondolta, hogy a tompas és az akut esetek is ellentmondasosnak bizonyulnatnak . Megmutatta, hogy a tompa
eset ellentmondasos, de nem tudta megfelel6en kezelni az akut esetet.

Tartalom [hide]

1 Torténelem

2 Saccheri négyszog hiperbolikus geometridban
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Lambert geometrias vizsgalata olyan alakot dlel fel, amelyet most Lambert négyszognek hivnak. (Némiképp
nevezték el, mert a 10.-11. Szazadi arab matematikus Ibn al-Haytham tobb mint 700 éve hasznéita fel
Lambert.) A Lambert négyszog négy oldala és harom derékszoge




image1.jpeg
Vegyiink a o euklideszi sikon egy M misodrendii gorbét, melynek egyenlete
11X% + 201Xy + Qzpy* + 2byx + 2b,y +d = 0.

Definicio:
Tekintsitk az M mésodrendii gorbe egyenletében 16v6 egyitthatokbol képzett
Agy = 33 -z — ay,? valds szimot.

Az M mésodrendi gorbét

- elliptikus mésodrendii gorbének mondjuk, ha Ag; > 0,

- hiperbolikus misodrendii gorbének mondjuk, ha Ag; < 0, illetve

- parabolikus misodrendii gorbének mondjuk, ha Ag; = 0 teljesl.

Amennyiben a P € & pont kozonséges, azaz P € o, akkor P koordintira fenndll

-4 —a
Xp=Z Y=g

Ezt beirva az M egyenletébe, tovibbi azt x;-mal beszorozva egy misodfoki homogén
koordiniitis egyenletet kapunk.
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Definicié:

AZ 3 X2 + x5 + A33x3 + 2015%1, + 251X, X5 + 2by 2% + dx3
G-beli M misodrendii gorbét a o euklideszi sikon vett M misodrendi gorbe projektiv
lezirasinak illetve projektiv kibvitésének mondjuk.

0 egyenlettel leirt

Megiegvzés: A lezirissal nyert M mésodrendii gorbe mitrixa

@y @ by
A=(ay ap b)) sholay=ay
b, b, d

Megjegvzés:
Bizonyithat6, hogy amennyiben az M egy

i elliptikus misodrendii gorbe, akkor i, N M = 0,

i hiperbolikus mésodrendii gorbe, akkor i, N 7 2 pontot ad,
parabolikus misodrendii gorbe, akkor i, N M egyetlen pont.
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