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1. Az abszolit geometria axiémai

Az abszoliit geometria az euklideszi geometridnak a pérhuzamossigi axiémétdl fiiggetlen része.

1.1. Illeszkedési axiémdk, a Hilbert-féle illeszkedési tér

Nemdefinidlt fogalmak: pont, egyenes és sik. Jelolje ezek halmazat rendre E, L és P. A pont,
egyenes és sik kizelebbi meghatérozisit mellézziik. Ehelyett a kizottiik 16v6 wn. illeszkedési relicio
(kapesolat) szabalyait fogalmazzuk meg, mint axiémékat. Ha az illeszkedési relicié kielégiti az

(11) Bérmely két pontra illeszkedik egy és csak egy egyenes
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(12) Bérmely egyenesre illeszkedik legaldbb két pont

(13) Van hérom nem egy egyenesre illeszkeds pont

(14) Bérmely hirom nem egy egyenesre illeszkedd pontra illeszkedik egy és csak egy sik

(15) Egyetlen sik sem az iireshalmaz.

(I6) Ha egy egyenes két pontja illeszkedik egy sikra, akkor az egyenes is illeszkedik a skra

(I7) Ha két siknak van kiizs pontja, akkor tovabbi kizds pontjuk is van

(I18) Van négy nem egy sikra illeszkeds pont

illeszkedési axiémékat, akkor (E, L. P) egy tin. Hilbert-féle illeszkedési tér. Az (E,L) pér Hilbert-
féle illeszkedési sik, ha (I1)-(13) teljesiil. Az elmélet kifejtése két szilon fut: egyrészt az axiomakbol,

illetve a mér bizonyitott llitdsokbl levezethets dllitdsok megfogalmazsisa, mésrészt pedig a fogalmak
Kérének szélesitése a nemdefinidlt fogalmak, illetve a mar definidlt fogalmak felhaszndldsival.
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1. Allitas. Két nem diszjunkt sik metszete egyenes.

Bizonyitds. A kivetkezd axiémékra hivatkozunk:

17. Ha két siknak van kizis pontja, akkor tovabbi kizis pontjuk is van

11. Bérmely két pontra illeszkedik gy és csak egy egyenes

16. Ha gy egyenes két pontja illeszkedik egy sikra, akkor az egyenes is illeszkedik a sikra.

Tovibbi pontokat a két sik metszetében kizdr

14. Bérmely hirom nem egy egyenesre illeszkedd pontra illeszkedik egy és csak egy sik O

Az dllités megfogalmazésindl halmazelméleti terminolgidt haszndltunk. Bar nem szikségszerti,
hogy az egyenesek és a sikok pontokbdl 4llé részhalmazok legyenek, a szemléletnek tett engedmény
‘megkonnyiti a fogalmazst.

1. Definicié. (térelemek kélesinés helyzete: egyenesck) Két egyenest metszének neveziink, ha van
Kizis pontjuk és nem esnck cgybe. Az egyenesck kitérsk, ha nincsenck cgy sikban. Két egyenes
pirhuzamos, ha egy sikban vannak és nincs kszis pontjuk, vagy ha eqybeesnek.
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2. Definicié. (térelemek kélcsings helyzete: stkok) Két sikot metszinek neveziink, ha van kizis
pontjuk és mem esnck egybe. Két sk pirhuzamos, ha nincs kizss pontjuk, vagy ha cgybeesnek.

1. Megjegyzés. Az 1. Allitds szerint metszd sikok kizis része egyenes.

3. Definicié. (térelemek kilesonés helyzete: egyenes és sik) Egy eqyenes és egy sik metszé, ha van
kizis pontjuk és az egyenes nem illeszkedik a sikra. Egy cqyenes és egy sik pdrhuzamos, ha nincs
kizis pontjuk, vagy ha az egyenes illeszkedik a sikra.
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